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Esimerkkeja aliavaruuksista

Esimerkki. Merkitaan
C(R) = {f | f on jatkuva funktioR — R}

ja maaritelladn funktioiden summa ja skaalarimonikerta kuten funktiojoukod8a (katso Esimerkkeja vektoria-
varuudesta):
f+g: (f+0)(% f(X)+9(x) VXeR,
af: (af)(x) = a-f(x va,x € R.
Na&in voidaan tehd&, koska jatkuvien funktioiden summa on jatkuva, samoin jatkuva funktio kerrottuna skalaarilla
on jatkuva. Aliavaruuskriteerin perustee(la(R), +,-) on vektoriavaruude(F (R),+, -) aliavaruus.

Esimerkki. Tutkitaan joukonR? = {(x,y) | x,y € R} muodostaman vektoriavaruud¢R?, +,-) aliavaruuksia.
Olkoon u jokin avaruuderiR? vektori. Nayttamalla aliavaruuskriteerin ehdon (AB) voimassaolo osoitetaan, etta
vektorinu virittam& avaruus

L(u)={cu|ceR}
muodostaa vektoriavaruud¢R?, +, -) aliavaruuder(L(u), +,-). Selvasti joukkd_(u) on epatyhja. Olkoom, b €
R jacyu, cou € L(u). Silloin
a(cyu) +b(cou) = (ac +be)u € L(u),
joten (L(u),+,-) on vektoriavaruudefiR?, +,-) aliavaruus kaikillau € R2. Namé aliavaruudet vastaavat tasossa
origon kautta kulkevia suoria.

Vastaavasti vektoriavaruudéi®3, +, -) aliavaruuksia ovat origon kautta kulkevat suorat ja tasot. Sivulla Aliava-
ruuden dimensio huomataan, ettei vektoriavaruud@®f -, -) muita epétriviaaleja aliavaruuksia olekaan.
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