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Ryhmätaulu

Äärellinen ryhmä(G,∗) voidaan esittääryhmätauluna. Ryhmätaulun vaaka- ja pystyrivit nimetään ryhmän alkioi-
den mukaisesti. Olkoota ja b kaksi ryhmän alkiota, silloin vaakarivina ja pystyrivinb leikkauskohtaan tulee alkio
a∗b. Ryhmän yhtälön supistussäännön perusteella jokaisella vaaka- ja pystyrivillä esiintyy jokainen ryhmän alkio
tarkalleen yhden kerran. Parhaiten ryhmätaulun käsite selviää yksinkertaisella esimerkillä.

Esimerkki. Olkoon joukossaG kolme alkiotae,a ja b. Oletetaan, että alkioe käyttäytyy neutraalialkion tavoin.
Kun otetaan huomioon vaatimus, että jokaisella ryhmätaulun vaaka- ja pystyrivillä esiintyy kukin alkio tarkalleen
yhden kerran on vain yksi vaihtoehto järjestää alkiot tauluun ja tämä järjestys määrittelee operaation∗ yksikäsit-
teisesti.
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Onko saatu taulu ryhmätaulu eli muodostaakoG ryhmän operaation∗ suhteen? Ryhmän postulaattien (G0), (G2)
ja (G3) toteutuminen on helppo havaita. Operaation∗ assosiatiivisuuden todistaminen vaatisi jo vähän työtä. Tältä
työltä vältytään etsimällä jokin tunnettu kolmen alkion ryhmä, jolla on kyseinen ryhmätaulu. Tällainen ryhmä on
(Z3,+) eli jäännösluokkien modulo 3 muodostama additiivinen ryhmä (katso sivu Esimerkkejä ryhmistä 2).
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